Lycée Notre Dame de Boulogne
Fiche de cours

converge : |u, — {¢| < & sans limite : ((—=1)")

diverge : u,, > A tout se joue a partir d’'un rang

DEFINIR

[LA GEOMETRIQUEJ
q" : quatre régimes arithmético-géom. : suite auxiliaire
1—gntt
Bernoulli: (1 +a)” > 1+ na somme : I
—q

Suites : limites
Chapitre Al

M O
-

comparaison : minorer, majorer

on prouve sans calculer

adjacentes : une seule limite

Classe de terminale
Spécialité mathématiques

quantité conjuguée

gendarmes : encadrer

EXISTER

opérations sur les limites

4 formes indéterminées

facteur dominant

croissante non majorée — +oo

croissante + majorée = converge

Les deux définitions (le Vn > N n’est pas décoratif) :

lim wu,=¢ <= Ve>0,INeN, Vn >N, |u, —{| <e

n—> 00

lim wu, =400 < VA>0,dANeN, Vn> N, u, > A

n—> 00

MATHEMATIQUES

Les limites de référence (pour tout entier & > 1) :

1 1
k |
R A B
+o00 | +00 0 0

Les trois démonstrations exigibles : divergence par minoration - limite de ¢" via
Bernoulli - croissante non majorée —» +ooc.




OPERATIONS SUR LES LIMITES

Cas déterminés Forme indéterminée
Somme | £+ /¢ ;{4 0c0;00+00 | 00— 00
Produit | ¢¢; £ # 0 par co 0 x oo
Inverse | § ((#0); T =0 0 sans signe fixe :

o = 400; o= = —oo | pas de limite

LEVER UNE INDETERMINATION

Ce que vous voyez

Ce que vous faites

Polyndmes, quotients

factoriser par le terme dominant

Différence de racines

multiplier par la conjuguée

Un morceau qui oscille

encadrer, puis gendarmes

Somme a n termes

encadrer chaque terme, puis sommer

Rien ne marche

minorer par une suite qui explose

LES QUATRE REGIMES DE ¢"

pas de )
limite q" — 0 q" — +oo
] ] ]
T T T
—1 0 1
inclus constante 1
= 1
Sifgl<1: lim >- ¢" = —— . Vérifier |q| < 1 avant d’appliquer.
n——+4oo o 1—gq

LE THEOREME D’EXISTENCE

n

Croissante et majorée = converge. La limite n’est pas le majorant.

ETUDIER UNE SUITE DEFINIE PAR RECURRENCE

1. Encadrer

récurrence : a < un, < b

2. Monotonie
signe de up41 — Un

monotone + bornée

3. Existence

= converge

4. Contracter
[unt1 — £ < kl|un — €]

5. Itérer
up — £ < k" ug — £

gendarmes

Les quatre pieges qui cofitent des points. Confondre le majorant et la limite : on sait seulement ¢ < M - énoncer une propriété sans son rang de départ (une suite peut étre

croissante a partir du rang 1 seulement) - appliquer flq sans vérifier |q| < 1 (c’est l'erreur de Grandi) - conclure d’un tableau de valeurs : 2

21:0 croit jusqu’au rang 144 et tend
pourtant vers 0. Calculer n’est pas démontrer.

MATHEMATIQUES

Le détail, les démonstrations et les histoires : [COURS-A1] et le compagnon numérique du chapitre.




